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MIS VALORES

Entrega

Transparencia

Simplicidad

y Persistencia

MI VISIÓN: Tender a ser un ser humano completo mediante la 

entrega, la transparencia, la simplicidad y la persistencia. 

MI MISIÓN: Entrega a la Voluntad Suprema.

Servir a las personas.
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Cuando se trabaja con funciones frecuentemente nos

interesa averiguar el comportamiento de una determinada

función cuando la variable independiente x, se aproxima a

un determinado valor a.
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En otras palabras: queremos averiguar si la función se

aproxima a un determinado valor L, aumenta

indefinidamente, disminuye indefinidamente o no tiene

un comportamiento claro, cuando x se aproxima a a.



Presentación y Recomendaciones 

tomadas de la página de límites de la 

Universidad de los Andes del Profesor 

Aquiles Páramo Fonseca y de 

Geogebra.
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• «El concepto de límite de una función es

fundamental en todos los campos del cálculo.

Baste decir que la derivada, que es el tema

principal del curso de Cálculo Diferencial, es

por definición un límite. También lo es el

concepto de integral y el de serie, que son

temas que el estudiante se encontrará más

adelante en el curso de Cálculo Integral».
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Límite de una función

• El límite de una función es el comportamiento de La función en 

las cercanías a un punto a (o c)  en el eje X.

• Qué pasa con la Y cuando me desplazo hacia ese punto desde la 

izquierda en el eje X?

• Qué pasa con la Y cuando me desplazo hacia ese de  punto de X 

desde la derecha en el eje X?
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L
L
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Significado de acercarse por la izquierda

• Observe que si se tiene un punto a por ejemplo 3 en el
eje X me puedo acercar a este punto por la izquierda.

• Esto quiere decir que si me acerco por la izquierda
necesariamente lo debo hacer con valores menores a
𝑎 = 3. pero estos valores cada vez están aumentando
más.

• O sea, debo tomar valores por ejemplo de 2.8, 2.9
2.95 2.97…..

• Siempre tomando un valor menor al inicial (< 2.8)
que luego se hace aumentar tendiendo al valor a=3.
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• Es importante anotar que me puedo acercar tanto a 3

por la izquierda como yo quiera inclusive sin llegar a

tocar a 3:

• 2.97    2.99  2.999  2.99999    2.9999999

• También lo podría hacer llegando a tocarlo, o sea, que 

llegue a 3.
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Y se denomina 𝑎−, o acercarme a a por debajo.
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• Es importante anotar que me puedo acercarme

también por la derecha a 3 tanto como yo

quiera inclusive sin llegar a tocar a 3:

• 3.01 3.005 3.0001 3.0000001

• O sea, que puedo estar tan cerca de 3 como yo

quiera, sin llegar a tocarlo o alcanzarlo.

• También lo podría hacer llegando a tocarlo, o

sea, que llegue a 3.
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Es cuando nos acercamos a a por su lado derecho, se

parte de valores mayores de a o sea de valores que

están a la derecha de a, estos valores cada vez,

disminuyen más.

Y se denomina 𝑎+, o acercarme a a por encima
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• Pero realmente esta no es la cuestión a analizar.

• Lo que interesa realmente es observar es ¿qué pasa con

el valor correspondiente de Y cuando X varía

acercándose al valor a tanto como yo quiera?.

• ¿Será que se aproxima también a un valor fijo L?
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• Ahora, es obvio por la definición de función

que si le pasa algo a X, también

necesariamente le debe pasar algo a Y.

• O mejor dicho, si varía X también variará Y.

• Nos interesa ¿qué le pasa justamente a Y?

• ¿Cómo varía Y?
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http://3.bp.blogspot.com/_pa9SwNuusWY/THWPqCFPCYI/AAAAAAAAAKI/_NstKgYxlK4/s1600/Limite3.png



Importante: decir y es lo mismo que decir f(x)

y=f(x)
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SIGNIFICADO  DE FUNCIÓN GEOGEBRA

UNA FUNCIÓN LINEAL

https://www.geogebra.org/m/XWWGS6ZK

https://www.geogebra.org/m/XWWGS6ZK
http://docentes.educacion.navarra.es/msadaall/geogebra/figuras/f01_propor.html
https://www.geogebra.org/m/XWWGS6ZK


LÍMITES POR LA IZQUIERDA 𝑎−

Es cuando nos acercamos a a por su lado izquierdo, o 

sea, para valores menores de a y se denota por 𝑎−
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Haremos esto tabulando los valores de la función

para valores de x cada vez más cercanos al número a.
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Podemos observar que cuando nos acercamos por la izquierda con 

las x al valor a, los valores de la y= f(x) se van acercando a L=4
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https://www.geogebra.org/m/XWWGS6ZK

https://www.geogebra.org/m/XWWGS6ZK


https://www.geogebra.org/m/XWWGS6ZK
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https://www.geogebra.org/m/XWWGS6ZK
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• Podemos hacer que los valores de la variable y

se acerquen al valor L tanto como queramos,

haciendo solamente que la variable x se

acerque por la derecha (𝑎+ ) tanto como

queramos al valor a.

lim
𝑥

𝑓 𝑥 = 𝐿

𝑎+ significa por el lado derecho

22

𝒂+
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𝒂+𝒂−

2          4                    2               4



LÍMITES POR LA DERECHA:

• Es cuando nos acercamos a a por su lado

derecho, se parte de valores mayores de a o

sea, de valores que están a la derecha de a.

• Y se denomina 𝑎+
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𝑎+



• Si el límite por la izquierda no existe o si

tampoco existe el límite por la derecha o si son

diferentes, entonces el límite de la función en

ese punto no existe.
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26Si se tiene una función y=f(x) y a es un punto 

que pertenece a su dominio, significa que 

Siempre y cuando los límites por la parte izquierda y por la

parte derecha existan y sean el mismo L.

lim
𝑥 𝑎

𝑓 𝑥 = 𝐿

Límite de  f(x) cuando x tiende a a es   L 



En ningún momento nos interesamos por el valor L

de f(x) cuando x=a, es decir, el número f(a). Lo

único que nos interesa son los valores de la función

Y=f(x)cuando x está "muy cerca" de a pero x es

diferente de a.
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• La función y=f(x) no está definida en o pero si

en   (a,b)    para un valor de x= a 

Esta función es discontinua en  o
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FUNCIONES DISCONTINUAS



• Se dice que una función tiene un "hueco" en 

x=a cuando no existe el valor de la función en 

ese punto pero si existe el límite, es decir, 

existen los límites laterales por ambos lados y 

son iguales pero no existe la función en ese 

punto.
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El límite de una constante es la constante

Basta reemplazar  el valor hacia el cual tiende x para hallar su límite.
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El límite de una constante por una función es igual a la constante por el límite de la función
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numerador 
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El límite de una función elevada a una potencia es igual  al límite elevado a potencia 



05/03/2018 ELABORÓ EFRÉN GIRALDO TORO 42



05/03/2018 ELABORÓ EFRÉN GIRALDO TORO 43



05/03/2018 ELABORÓ EFRÉN GIRALDO TORO 44



• Linc de lineas rectas 
http://docentes.educacion.navarra.es/msadaall/
geogebra/figuras/f01_propor.html

• Transformación de funciones

• http://docentes.educacion.navarra.es/msadaall/
geogebra/figuras/tf1.htm

• Derivada 
http://docentes.educacion.navarra.es/msadaall/
geogebra/figuras/d1derivada1p.html
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http://docentes.educacion.navarra.es/msadaall/geogebra/figuras/f01_propor.html
http://docentes.educacion.navarra.es/msadaall/geogebra/figuras/tf1.htm


• Funciones

• http://roble.pntic.mec.es/jarran2/geogebra/web

/funcionlineal1.html

• Exponenciales

• http://roble.pntic.mec.es/jarran2/geogebra/web

/funcionexponencial1.htm

• Geogebra

• http://geogebra.es/cvg/02/index.html
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http://roble.pntic.mec.es/jarran2/geogebra/web/funcionlineal1.html
http://roble.pntic.mec.es/jarran2/geogebra/web/funcionexponencial1.htm
http://geogebra.es/cvg/02/index.html


• http://jmora7.com/SB/construccion3.html

• AHORA:

• http://www.lamanzanadenewton.com/materiales/
matematicas/lmn_mat_fch12.html

• http://calculoparaprincipiantes.weebly.com/liacute
mites.html

• http://www.fca.unl.edu.ar/Limite/2.1%20Nocion
%20Intuitiva.htm

• http://www.fca.unl.edu.ar/Limite/2.1%20Nocion
%20Intuitiva.htm
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http://jmora7.com/SB/construccion3.html
http://www.lamanzanadenewton.com/materiales/matematicas/lmn_mat_fch12.html
http://calculoparaprincipiantes.weebly.com/liacutemites.html
http://www.fca.unl.edu.ar/Limite/2.1 Nocion Intuitiva.htm

